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ajan. Teemu Kekkonen ja Antti Suominen toimivat opettajina MA-FY Val-
mennus Oy:ssd. Ndmé mallivastaukset ovat MA-FY Valmennus Oy:n omai-
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1. a) Sievenni lauseke (a + b)? — (a — b)%.
b) Ratkaise yhtilo tanz = /3.
¢) Madrita f/(—3), kun f(z) = =

ozl

Ratkaisu. a)

(a+b)?* - (a —b)* = a® + 2ab + b* — (a*

www.mafyvalmennus.fi

— 2ab + b%)

=a® + 2ab + b* — a® + 2ab — v?

— dab
b)
tanx:\/g
x:§+n7r, n ez
c)
f(@:xil
oy 2r-(x+1)—a?-1
fla) = (x+1)2
72x2—|—2m—x2
ICERVE
42
C(z+1)?
(g B2 (-3)
[(=3) = 3
(=3) [(=3) + 1]
f-3)=1
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2. a) Ratkaise epayhtalo V7 — 3 < 4x.

dzx.

1
b) Laske integraali /o po]

c¢) Ratkaise yhtdlo z* — 322 — 4 = 0.

Ratkaisu. a)

V7 —3 <4z
xﬁ—4x§3
(VT-9z <3 | (VT-4),
VT -4~
x > 3
> =4

b)

1o 1
/ dx:/ln\:v—i—l\
0 :L’—l—l 5

www.mafyvalmennus.fi

=In1+1—In|0+1]

=In2-0
Vastaus: In 2
c) 2t =322 —4=0
Sijoitetaan 22 = u
W —3u—4=0

(u—4)(u+1)=0
Tulon nollasdanto

u—4=20 tal
u=4

Sijoitetaan u = 22, saadaan

22 =4 tal

T =42

Vastaus: © = +2

u+1=

u=—1

2 =—1

el ratkaisua
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3. a) Suoran vektorimuotoinen yhtélo on

OP =7 +2j + 2k +1(2i + ]+ sk),
missd ¢ € R on suoran parametri. Méaarita sellainen luku s, ettd suora on
tasossa 3r + 4y + 5z = 21.
b) Olkoon F se funktion f(z) = (2 — z)? integraalifunktio, jolle F(0) = 0.
Maarita F'(1).

Ratkaisu. a) OP =i+ 27 + 2k +t(2i + j + sk)
Suora on tasossa 3x + 4y + 5z = 21, kun sen kaksi pistetta ovat tasossa.
Kun t = 0, niin O?zg—l— 27 + 2k.
Sijoitetaan piste P = (1,2,2) tason yhtaloon.
3-144-245-2=21
21 =21 TosI

Piste (1,2,2) on tasossa.
Valitaan ¢ = 1.

OP =i +2j+2k+1-(2+]+sk)
=i +2)+2k+ 2+ 7+ sk
=3i+3j+(2+s)k

Sijoitetaan piste (3,3,2 + s) tason yhtaloon
3-3+4-3+5(2+s)=21
9412410+ 55 =21

bs=—10 ||:5
§= -2
Suora kulkee kahden tason pisteen kautta, kun s = —2.

Vastaus: Suora on tasossa, kun s = —2.

b) f(x) = (2 — o)
Maédritetdén funktio F'(x).

_ —%(2—1;)%0
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Maéritetaan vakio C' siten, ettd F'(0) = 0.

—i@—of+czo

—44+C=0
C=4
Funktio saa muodon F(z) = —1(2 — z)* + 4. Lasketaan funktion arvo, kun
r=1
1 4
F(1) = —1(2 —-1)"+4
1
F(1)= —- +4
()= +
3
F(l) =3-
1) =3
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4. Funktion f(z) = ax? + bx + ¢ kuvaaja kulkee pisteiden (—1,12), (0,5) ja

(2, —3) kautta. Maéritd lausekkeen a + b + ¢ arvo.

Ratkaisu. Jokaisen pisteen tiytyy toteuttaa paraabelin y = ax? + bx + ¢

yhtalo.

a-(=1)*+b-(=1)+c=12
a-0°+b-0+c=5
a-2>+b-2+c=-3
a—b+c=12
c=95
4a +2b+c= -3

Sijoitetaan (2) yhtaloihin (1) ja (3).

4da+2b+5=-3

a—b=7 |-2
4a + 2b = —8

2a —2b =14
4aq + 2b = —8

{ a—b+5=12

6a=6 | :6
a=1
Sijoitetaan a = 1 yhtdloon (4).
1-b=7
=6 |-(-1)
b=—-6

Kysytty summa
a+b+c=1-6+5=0

Vastaus: Lausekkeen a 4+ b + ¢ arvo on 0.
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5. Vene A ylittdd joen 45 asteen kulmassa nopeudella 16 km/h, ja vene B
ylittdd joen 30 asteen kulmassa nopeudella 14 km/h. Molemmat kulmat on
mitattu joen poikkisuunnasta. Veneet ldhtevit yhtd aikaa. Kumpi veneistéa
pédsee vastarannalle aikaisemmin?

Ratkaisu.

Joen leveys on z, x > 0.
Veneen A nopeus vy = 16km/h.
Veneen B nopeus vg = 14 km/h.

T T

Veneen A kulkema matka sy = = .
cosa CoS; 45

Veneen B kulkema matka sg = p— = 55307

Veneiden joen ylitykseen kiyttamét ajat: ¢t = s
v
th =2
VA
x/ cos45°
16
x
16 - cos 45°
=0,0883... -z
~ 0,088z
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SB
UB
x/ cos 30°

14
x

14 - cos 30°
=0,0824... -z

~ 0,082z

Koska tg < ta, padsee vene B aikaisemmin vastarannalle.

Vastaus: Vene B padsee vastarannalle aikaisemmin.
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6. Monivalintatestissd on 25 viitetta ja kussakin kaksi vastausvaihtoehtoa.
Opiskelija tietda oikean vastauksen 10 viitteeseen, mutta joutuu arvaamaan
loput. Milla todennédkéisyydelld han lapaisee testin, kun lapipdasyyn vaadi-
taan 15 oikeaa vastausta?

Ratkaisu. Opiskelijan taytyy siis arvata oikein vahintddn viiteen tehtavaan
viidestatoista. Merkitaan

n = 15 on tehtavien maara

k on oikein arvattujen vastausten maéra

p= % on todennakoisyys vastata oikein yhteen tehtavain

q= % on todennakoisyys vastata vaarin yhteen tehtavaan

Kysytty todennakoisyys on
P(k>5)=1—-P(k>5) VASTATAPAHTUMAN TN.
=1-P(k<5b)
=1—-—Plk=0taik=1tai k=2tai k =3 tai k =4)

— 1= [P(k=0)+ P(k = 1)+ P(k = 2) + P(k = 3) + P(k = 4)]

Sovelletaan binomitodennékdisyyden kaavaan (7)p"q"*, saadaan

Ple=5)=1- () (1) ()" + ( > @) @

=1- ()7 [+ () + B <f’>]

= 0,94076 . ..

Vastaus: Opiskelija ldpéisee testin todennékoisyydelld 0,94.
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7. Maérita funktion
f(z) = cosz — 5 cos 2

suurin ja pienin arvo. Missé pisteissa suurin arvo saavutetaan?

Ratkaisu.
f(z) =cosx — 5 cos 2z

1
f(z) = cosx — 3 (2cos?x — 1)
9 1
f(z) = cosx — cos”x + 3
Funktio f(x) on jatkuva ja derivoituva, kun z € R.
f'(x) = —sinx — (—sinz) - 2cosx
=sinx -2cosz —sinx

=sinz(2cosx — 1)

Derivaatan nollakohdat:

f'(x) =0
sinz(2cosz —1) =0
sinz =0 tal 2cosz—1=0
r=nm, néezx 2co0sx =1 |:2
1
cosT = o

xz:l:g—i—%m, n € 7

Osoitetaan, ettd funktio f(x) on jaksollinen jaksolla 27.
Kosinifunktio on jaksollinen:

cosz = cos(x + 2m) [|()?

cos? x = cos?(x + 27),

joten
2 1 2 1
f(z) = cosz — cos®z + 3= cos(x + 27) — cos”(x + 27) + 3= f(x +2m).

Funktion suurimman ja pienimmén arvon maarittdmisessa voidaan siis tutkia
suljettua valia [0, 27].

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 9
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Suljetulla vélilla jatkuvan ja derivoituvan funktion suurin ja pienin arvo 16y-
tyvét derivaatan nollakohdista tai vélin paatepisteista.

1 1
0) = cos0 —cos®0 + 5 =
f(0) = cos cos” 0 + 573
3
f(Z) = 1 SUURIN ARVO
3
f(m) = —5 PIENIN ARVO
) 3
f(_% + 27-(-) — f(?ﬁ) =1 SUURIN ARVO
1
27) = =
flom) = 5

Suurin arvo 16ytyy pisteista

x::tg—l—%rn, n e Z.

Vastaus: Pienin arvo on —— ja suurin arvo on —.

m 3
Suurin arvo saavutetaan pisteissa (ig + 27mn, Z)’

n € 7.
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8. Jono (a,) on aritmeettinen jono. Osoita, ettd jono (b,), missi b, = 3%,
on geometrinen. Milld jonoa (a,) koskevalla ehdolla jono (b,) on aidosti vé-
heneva?

Ratkaisu. Jono (a,) on aritmeettinen, joten
pi1—ap,=d, deR

Tutkitaan kahden perdkkiisen jasenen suhdetta jonossa (b,).

bn+1 o 3an+1
b,  3an
— 3an+1_an
= 3¢

Perikkiisten jisenten suhde on n:sti riippumaton vakio 3%, joten jono (b,) on
geometrinen. Kaikki jonon (b,,) jdsenet ovat positiivisia, koska b, = 3% > 0.
Lukujono (b,,) on aidosti vahenevé, jos b, 11 < b,. Tutkitaan milloin epéayhtalo
on voimassa.

bpsr < by || 2 ba

by by

b“<1 | Sij. =+ = 34
37<1 ||In()

In3?<Inl

dln3<0 | :In3, In3~1,1>0
d<0

Vastaus: Jono (b,) on aidosti véhenevé, kun (a,) on aidosti vihenevé,
eli kun jonon (a,) perikkiisten jasenten erotus d < 0.

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 11
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9. Arkhimedeen lain mukaan vedessid kelluvan esineen syrjayttaméan veden
paino ja esineen paino ovat samat. Pyoredsta ja tasapaksusta puutukista jaé
veden ylépuolelle sen halkaisijasta viidesosa. Maaritd tukin tiheys. Veden

tiheytend kiytetdin arvoa 1,00 kg/dm?.

Ratkaisu.

=¥
r
Merkitaan halkaisijaa d:1l&.
d
T=7 | Sij. d = 2r
2r
xr = —
5
Lasketaan keskuskolmion A; ala
Y
r
Al
./

2:7’2—37“2
25
16
2 _ 10 o
¥ =o5"
116
y: (i) %T.Q
4
=—r
¥y=5

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus
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Kolmion pinta-alaksi saadaan

Lasketaan kulmat « ja (.

Lasketaan sektorin A, ala

v =360° — 3
— 953,739...°
8 2
A=
ST 3600

Pinnan alle jadvan osuuden pinta-ala:

Ay = A, + A,
- 12 , Y 2
=257 T30

_ (12 2l 2
- (25 - 360°7T) g

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus
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Koko poikkipinta-ala:
AQ = 7'1'7“2

Tukin tilavuus on nyt
‘/2 == AQh

ja tukin syrjayttaméan veden tilavuus on
‘/1 - A1h7
missd h on tukin pituus. Merkitaan

p1 = 1,00 (kg/dm?) on veden tiheys
p2 on tukin tiheys.

Kappaleen massa on suoraan verrannollinen kappaleen painoon, joten Ark-
himedeen lain mukaan on talloin

p1Vi = paVa
PlAlh = p2A2h/ H “h
P1A1 = P2A2 || : Ag

_ Gt T

T2

12 253,739...° 2
(& 4 25 )
_\25 360°
- -1,00

mTr?2

= 0,8576. ..
~ 0,86 (kg/dm?)

Vastaus: Puun tiheys on 0,86 kg/dm3.

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 14
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10. Suora kulkee kiinteén pisteen (a,b), a > 0, b > 0, kautta ja muodostaa
positiivisten koordinaattiakselien kanssa kolmion. Mika on téllaisen kolmion

pienin mahdollinen pinta-ala?

Ratkaisu.
AN
N o8
(a,b)
A q = Kx+8 .
oo\

Suoran taytyy olla laskeva, jotta kolmio muodostuisi, eli & < 0. y-akselin

leikkauspiste on (0, B). Méadritetdén x-akselin leikkauspiste.

0= kI0+B
:
g = 2

Kolmion sivujen pituudet ovat zy ja B, joten kolmion ala on

1 1 B B2
A‘§I03_5<_E)B__ﬁ

Suora kulkee pisteen (a,b) kautta, joten

y—b=k(x—a)
y=kr—ak+0b
Suoran yhtélon vakio B on siis B = —ak + b. Sijoitetaan tdméa yhtaloon (1),
saadaan
(—ak +b)?
Ak) = 20
(k) 2k
_a’k® —2abk 4+ V?
B 2k

1 1
= —§Cl2k7 + Clb — §b2]€_1

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus
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Tehtévané on etsia funktion A(k) pienin arvo vililla k € |—o0, 0.

1 1
Ak)=—=a>+0— b (=1)-k?

2 2
12 12—2

B Iy
SR

Derivaatan nollakohdat

1 1
—§CL2 + ébzk_2 = 0 H . 2k'2
—d’E*+b* =0
—a’k? = —b* || : (=a?)
b2
2 __

V=2
b
k=4+-
a

Vain negatiivinen nollakohta on tarkasteluvililla. Tutkitaan derivaatan merk-
kia nollakohdan eri puolilla kohdissa —2% ja —12b

2a
1 1 2h\
W\ 2 2
A/(—;) = —§CL + §b . (—;)
1, 1 a?

Kulkukaavio

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 16
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Pienin arvo 16ytyy kohdasta —g. Pinta-ala on talloin

-1
A(—g) = —%az (—g) +ab— %bQ . (—2)

1 1 a
—— >
2ab+ab+2 b
1 1
zéab—l—ab—kﬁab
= 2ab

Vastaus: Kolmion pienin mahdollinen pinta-ala on 2ab.

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 17
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11. Olkoot A, B ja C' lauseita. Tutki ovatko lauseet
a) AV B, b) (AV-B)V(CV B)
tautologioita.

Ratkaisu. a)

A B AvE
1] 1
116 | 1
o[ | 1
0|0 0
Vastaus: Ei ole tautologia.
b)
A G c(AvaB)wv\(C v B)
1A 4T o |1 1
11110 11 0 1 1 1
1101 1 1 ( 4
ol1]1 6] o | 1 1 ]
71610 11 1 1 0
6f{t]0 6l 0 |1 1
0[0]A 11 4 11 1
0160 R 0

Vastaus: On tautologia.

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus
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12. Maarita a siten, ettd polynomi
P(x) = 22" — 32° — 72° + a

on jaollinen binomilla 2x — 1. Mé&aritd tdtd a:n arvoa vastaavat yhtélon
P(z) = 0 juuret.

Ratkaisu. Tutkitaan jakojaanndsta

2 %
X=X —“Hx-1
z
QX'(Ex”-zx{f?x +a
G)l\(q o K:s
—1x> -Fx* Ta

3 - 2
Li)lx (+ X

-3x* +t a

~Ux+ a
GUEE) e
A - &
Jakojadnnoksen taytyy olla nolla, jotta P(x) on jaollinen binomilla 2z — 1.

a—2=0

a=2

Kun a = 2, voidaan P(z) jakaa tekijoihin P(z) = (2x —1)(2® — 2% — 42 — 2).
Ratkaistaan yhtalo

P(z)=0
2z —1)(z® —2* — 40 —2) =0

Tulon nollasdannon mukaan

2 —1=0
2x=1 |:2

1

r= -

2

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 19
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tai
2} —2® — 4 —2=0

Merkitédin g(z) = 23 — 2% — 4z — 2. Jaetaan ¢(z) tekijoihin, jotta yhtdld

voidaan ratkaista. Huomataan, etta

joten ¢(z):114 on nollakohta = = —1 ja siten polynomilla g(x) on tekijalauseen
mukaan tekija x + 1.

(Huomautus lukijalle: nollakohta keksittiin kokeilemalla laskimella lukuja 1,
—1, 2 ja —2. Néita lukuja lahdettiin kokeilemaan, koska ¢:n vakiotermi on

—2 ja vakiotermi on aina juurien tulo.)
Edelleen

o xoax-
X+ | |[x3-x*—tx=-2

- 3

4 X () x*
“ax*-ux -2
RN TEANY

-ax -
S axdi2

O

Jakolaskun perusteella saadaan
q(z) = (v + 1)(2* — 22 — 2)
Yhtilo ¢(x) = 0 tulee muotoon
(z+1D)(2*-22-2)=0

Tulon nollasdannon mukaan

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 20
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tal

=2 —-2=0

_ () A1 (D)

v 2.1
2+ /12
r= ———-
2
2423
r=——
2
r=1+V3

Vastaus: Oltava a = 2, jotta P(z) on jaollinen binomilla 2z — 1.
Télla a:n arvolla yhtalon P(z) = 0 juuret ovat
x:—l,ac:l—\/g,x:%jaa::l—l—\/g.

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 21
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13. Maarité sellainen kerroin a, etté funktio

fz) =

ae 3, kun z > 0,
0, kun z < 0,

on erddn satunnaismuuttujan X tiheysfunktio. Miké on talloin kertymaéafunk-
tion lauseke? Laske P(X > t), kun ¢ > 0.

Ratkaisu.

ae 3, kun z >0,
o]

0, kun z < 0.

f(z) on satunnaismuuttujan X tiheysfunktio, jos

f(x) >0
ae 3% >
a>0

ja
/_ f(z)dx =1. (1)

Lasketaan integraali

/Zf(x)dx:/iof(x)d:p+/ooof(x)dx
oo
=0+a- (‘%) /000—36_3de

=——-lim (e » _ eo)
a
=-20-1
“0-1)
_¢
I
Jotta ehto (1) téyttyisi, pitdé olla
a
-1 -3
=1
a=3.

TKK-paasykoekurssit — abikurssit — yksityisopetus 22
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Kertymafunktio on
O(x) :/ ft)dt.

Kun x > 0, on

Kun x < 0, on

B(z) = er@yﬁ:i/det:o.

Saadaan
B(z) = 1—e3, kunx >0,
0, kun z < 0.

Kertyma:

PX>t)=1—Px<t)
=1—(1—-e™)

— 6_3t

1—e3 kunz >0,

Vastaus: a = 3, kertyméfunktio on ®(x) =
0, kun x < 0

ja P(X >1t)=¢e3
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x14. a) Osoita, ettd funktiolla
flz)=Inz+x+1, x>0,

on kidnteisfunktio g = f~1. (2 p.)

b) Maaritd kdénteisfunktion derivaatta ¢'(2). (2 p.)

c) Missé pisteissd funktion f kuvaaja leikkaa kidnteisfunktion kuvaajan? (3 p.)
d) Kuinka suuressa kulmassa kuvaajat leikkaavat toisensa? (2 p.)

Ratkaisu. a) Tutkitaan funktion f(z) kulkua.

fz)=lnz+x+1

1
!
=—41
flla)=—+
Derivaatan nollakohdat
1
—+1=0
T
1
e -1
. 10
r=-—1

Derivaatalla ei ole nollakohtia, kun =z > 0, joten se on kaikkialla saman
merkkinen.
f()=Inl+141=0+2=2>0

Derivaatta on kaikilla z > 0 positiivinen, joten f(z) on aidosti kasvava.
Téalloin f(z):114 on kiaénteisfunktio.

b) Kéénteisfunktion derivaatalle pitee

1
—1\/
(f ) (yo) f’(IEo)’ un Yo f(xo)
Téssé tilanteessa yy = 2, joten
flxo) =2

Inzg+29+1=2

Inzg+ 29 =1

Huomataan, etté
Inl+41=0+1=1,
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joten xg = 1 on yhtélon ratkaisu. Siten

—1\/ o 1
U= 7
1
i+1
_!
2
1
Vastaus: ¢'(2) = 5

c) Funktion ja sen kddnteisfunktion kuvaajat ovat toistensa peilikuvia suoran
y = x suhteen, joten kuvaajat leikkaavat niissa kohdissa, joissa ne leikkaavat
peilaussuoran y = x. Riittda siis etsia kdyrdn y = f(z) ja suoran y = x
leikkauspisteet.

fl)=a
mrx+zxz+1==x
Inz=—-1 |e¥
r=e !

Tallsin y-koordinaatti on y = 2 = e~L.

Vastaus: Funktion f kuvaaja leikkaa kddnteisfunktion kuvaajan
pisteessd (e71,e71).

d) Tarvitaan kuvaajien tangenttien kulmakertoimet. Ne saadaan derivaatto-
jen arvoista leikkauspisteessi (e7!, e™1).

1
f/(e_l):F—’—l:@—f-]_

Lasketaan f~'m derivaatta kuten b-kohdassa. Nyt f(e™') = ¢!, joten

(fEeh)= 57—
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Tangenttien vélinen kulma
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; ky — ko
an p =
7T F kalks
e+1) e‘f’l_e_‘%
tanp = T
1+ (e+1)7
(e+1)° -2
tanp = .
(e+1) +(e+1)zle+1]
. e2+2+1-1
an p =
7 et+tl+e+1
. e? + 2e
an p =
7T 2042
tan = 1,72467 ...
©=259,89...°

Vastaus: Kuvaajat leikkaavat toisensa 59,9° kulmassa.
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*x15. a) Miten médritellddn tylppakulmainen kolmio? (2 p.)

b) Johda kolmion pinta-alan kaava kdyttden hyviksi seuraavia tietoja:

— Suorakulmion pinta-ala on ab, kun a ja b ovat suorakulmion sivujen
pituudet.

— Suorakulmion lavistaja jakaa suorakulmion kahteen pinta-alaltaan yhta
suureen osaan.

(4 p.)

c) Johda puolisuunnikkaan pinta-alan kaava. (3 p.)

Ratkaisu. a) Tylppakulmaisessa kolmiossa yksi kulma on suurempi kuin 90°.

b) Kolmion CDE suurin kulma on <E ja se voi olla joko terévi, suora tai
tylppa kulma. Piirretdan kolmion ympérille suorakulmio ABCD.

A G 3

k— o A

Maaritetdan kolmion C'DFE pinta-alan lauseke pituuksien A ja a avulla.
Suorakulmion AEF D pinta-ala on A; = aih.

Suorakulmion EBCF pinta-ala on Ay = ash.

Kolmion DEF' pinta-ala on

A h
P R L
2 2
Kolmion C'E'F' pinta-ala on
A h
A =222
2 2
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Kolmion C'DFE pinta-ala on
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Johdetaan seuraavaksi pinta-alan kaava tapauksessa, jossa korkeusjana on
suorakulmaisen kolmion kateetti.

D

A

N

C

¢

Jos kolmio ABD on suorakulmainen ja <A = 90°, niin kateetit ovat sivut AB
ja AD. Suorakulmion ABCD pinta-ala on télléin A; = ah ja kolmion ABD

pinta-ala

A=t
2

4=
2

Johdetaan edellisia tuloksia hyvéksi kdyttéden pinta-ala vield siiné tapaukses-
sa, jossa korkeusjana tulee kohtisuorasti kannan jatkeelle.
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A\ A

Aoy, E 4N 13

Kolmion kanta a = ay — a;.
Kolmion ADE pinta-ala on

A, = @l
2
Kolmion BCD pinta-ala on
ash
Suorakulmion ABCD pinta-ala on
AS = CLQh

Kolmion BDE pinta-ala A saadaan vihentdmalld suorakulmion ABCD pinta-
alasta kolmioiden ADE ja BCD alat, eli

A=A, — (A + Ay)

alh agh
A=ah— | — + —
az (2 + 2)
Az Gl ah
2 2
— h
A:w || Sij. a2 —ay =a
_ah
)
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c) Taytyy tutkia kaksi tapausta

u e

l A ) yd
MIIDC | |n <
S oA
| s % |

D - - ¢
Tapaus 1
A o} R

-
;h
I
l

D b C
Tapaus 2
Kolmion ABD pinta-ala on molemmissa tapauksissa
_ah
=5
Kolmion BC'D pinta-ala on molemmissa tapauksissa
_bh
=5
Puolisuunnikkaan ABC'D pinta-ala on molemmissa tapauksissa
A - Al + AQ
ah  bh

A=""
2+2

ah + bh
2

1

A

As

A:
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